DRZAVNO NATJECANJE IZ LOGIKE - RJESENJA

Varazdin, 23.-25. travnja 2014.

BODOVI:

e POTPUNO ISPRAVNO RJESENJE: 3 BODA
e IZOSTANAK RJESENJA: 1 BOD

e KRIVO ILI NEPOTPUNO RJESENJE: O BODOVA

ZADATAK | BROJ BODOVA | MAX BODOVA
30
30
24
21
42
69
57
273
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UKUPNO

X | X| X| X| X| X| X| X

Uputa ispravljacima: U 2. i 4. zadatku potrebno je obratiti paznju na moguca
alternativna rjesenja koja nisu navedena u rjeSenjima.



Zadatak 1.

Napomena: Svaki to¢no ispunjen redak i svaki to¢no ispunjen stupac nose po tri boda.

1 2 4 5
Al X X CL | CK
Bl X X CD | CP
C| X X X | X
D| X | BS X X
E| BL | BK X | BT

Zadatak 2.

1. {P,Q}: PAQ~ P~ PVQ
2. {P,Q}: PAQ~ [~ Q

(10x3 boda = 30 bodova)

3. {P,Q,S}: PNQAS ~»PA(Q<+S)~PANQ—>S)~P~(Q—S5)—> P~

PvQQ~»PVQVS~T

4. {=}: JaVy(z =y) ~ VaVyVz(z =yVy=2zVz=1x) ~

VaVyVVw(z =yVy=2Vz=wVw=x)

5. {R?*}: VaxRxx AVaVyVz(Rry — (Rrz — Ryz)) ~

VeRxx ANVaVyVz(Rxy — (Ryz — Rxz)) ~

VaVyVz(Rxy — (Ryz — Rxz))

6. {P?, 5%} VadyVz(Pyx A Syz) ~ VodyPyx AVaIySyzr ~ JxdyPyx AVzIySyz ~

VedySyx

(10x3 boda = 30 bodova)



Zadatak 3.

1. 7(A+<~ (AVB)AN-B))=AAB

2. 7(A-(-B—(AANB))=AAN-B

3. (AV-B)+ (BVA) > (=A< B)=A—> B

4. (BV (mBA-A)) = (AA (=B < A)=AA-B

5. ((AAN=B)V (BA-A) = (A< (AAB)V-A) =A< B

Napomena: U podzadatcima b), ¢) i d) priznaje se samo potpuno rjesenje.

b) (2,4), (4,2)
c) (1,3), (L5), (24), (4,2), (5,3)
d) (2.3), (3.2), (34), (43)

(8x3 boda = 24 boda)
Zadatak 4.
1. a=0=VzSazx

2. a=1=VePaxx

3. a =2 = Jy(VxPyzx N Syya)

4. a = b= Jy(VzSyzx A Saydb); Fy(VePyzx N\ Payb)

5. a < b= 3JzSaxd
6. b je djeljivo s a = dxPaxb

7. a je najmanji zajednicki visekratnik brojeva bic =
JxPbxra A JxPcra AVy((JzPbry A FxPcry) — JxPaxy);
dxPbra A\ JxPcra A Vy((JzPbry A JxPcxy) — JxSaxy)

8. a je najveéi zajednicki djelitelj brojeva b i c =
dxPaxb A JxPazxc A Vy((JzPyxb A JzPyzc) — JxPyzxa);
dxPaxb A JxPazxc A Vy((JzPyzb A JxPyxc) — JxSyzxa)

(7x3 boda = 21 bod)



Zadatak

(14x3 boda = 42 boda)

Zadatak 6.

1. a) Boduju se samo potpuno ispravni redci (formula ili dvije formule uz opravdanje) i
svaki potpuno ispravan redak donosi tri boda. Formule u redcima 7. i 8. u lijevoj grani
mogu zamijeniti mjesta.

L. JeFxV dzGav

2. —Jz(Fz V Gr)v

3. Vo—(Fz VvV Gz)v 9. -3
4. dzFxv JeGav LV
5. Ry o 13
6. —(FbV Gb)v  —(FbV Gb)v 3,V
T —Fb —Fb 6, ~V
8. ~Gb G 6,V
9. X X o

b) Na temelju istinitosnoga stabla zakljuéujemo da iskaz 3x(FzVGx) slijedi / ne slijedi
iz iskaza drxFx V JxGz.
Napomena: Odgovor se priznaje ako i samo ako je stablo tocno rijeseno.

2. a)
1. dx(Fz VvV Gx)v
2. —(FxFzx Vv IxGa)v
3. —JdeFav 2,7V
4. Ve-Fav 3,3
5. — 3GV 2,4V
6. Ve-Gav 5, =3
7. FaV Gav 1,3
s Fa Ca m
9. oFa —Fa 4.V
10. x  =Ga 6,V
11. S o



b) Na temelju istinitosnoga stabla zakljuc¢ujemo da iskaz JzFx V JxGr slijedi / ne
slijedi iz iskaza Jx(Fx V Gx). Napomena: Odgovor se priznaje ako i samo ako je stablo
tocno rijeseno.

c) Zadani iskazi jesu / nisu ekvivalentni. Napomena: Odgovor se priznaje ako i samo
ako su oba stabla toéno rijesena.

(23x3 boda = 69 bodova)

Zadatak 7.

Napomena: Boduju se samo potpuno ispravni redci (formula uz opravdanje) i svaki pot-
puno ispravan redak donosi tri boda.

a)

b) pouzdan

¢) potpun

1 dxPx pretp.

2 Pc pretp., ¢
3| || YeoPe pretp.

4 Pc op, 2

5 -Pc Vi, 3

6 -Vor-Px -u, 3-5

7 —Vx—-Px di, 1, 2-6
8 —Vx—-Px pretp.

0 | | —ZuPe pretp.
10 | | | Pa pretp.
11 AePe 3, 10
12 ~3uPzr op, 9
13 - Pa —u, 10-12
14 Ve—-Px Yu, 13, a
15 —Vx—Px op, 8

16 | ZePa -1, 9-15
17 dxPx <> -Vax—-Px +<u, 1-7, 8-16

(19%x3 boda = 57 bodova)



